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看完前面的故事，同学们可能有些疑问，真的需要那么多麦子吗？同学们可以试着算一算：从第一个棋盘开始，需要的麦子数分别为：1粒、2粒、4粒、8粒、16粒、32粒、64粒、128粒、256粒、512粒、1024粒、2024粒、⋯⋯，写到这里，同学...
看完前面的故事，同学们可能有些疑问，真的需要那么多麦子吗？同学们可以试着算一算：
从第一个棋盘开始，需要的麦子数分别为：1
粒、2
粒、4
粒、8
粒、16
粒、32
粒、64
粒、128
粒、256
粒、512
粒、1024
粒、2024
粒、⋯⋯，写到这里，同学们可以看出：开始的时候麦粒数量并不大，但越到后面数量越多，最终会达到全世界都无法承受的程度．
麦粒数量形成的这串数列，就叫做等比数列．等比数列就是按照相同的倍数增加（或减少）的数列，例如“麦粒数列”就是按照
倍的速度变大的，这个相同的倍数就是公比，“麦粒数列”的公比就是
2．同等差数列一样，等比数列同样有首项、末项及项数．同学们可以想一想如何通过首项和公比将等比数列的每一项都表示出来．等差数列求和是利用“倒序相加”或“配对求和”的方法，那么等比数列如何求和呢？我们来看一个例题．
分析
这是一个等比数列求和的问题
.如果一个一个地计算会有点复杂，那么该如何简便地算出数列的和呢？
古代的等比数列
等比数列源于古代的一些实际问题．古埃及国王拉阿乌斯有位能干的文书阿默斯．他用象形文字写了一部《算书》，记录了公元前
2024
年
~
公元前
1700
年间数学研究的一些成果．其中有这样一题，题中画了一个阶梯，阶梯旁边标着数：7，49，343，2401，16807．并在数旁依次画了人、猫、鼠、大麦和量器．原书上并无任何说明，这成为数学史上的一个难解之谜，2024
多年中无人能解释．
直到中世纪，意大利数学家斐波那契在1202
年发表了《算盘全书》，书中有这样一题：
有七个老妇人同去罗马，每人有七只骡子，每只骡子背着七个袋子，每个袋子放有七个面包，每个面包有七小刀随之，每把小刀配有七鞘，问列举之物全数共有几何？
显然这是一个等比数列的求和问题．
由此也基本解开了阿默斯之谜．原来阿默斯问题的意思是：今有七人，每人有七猫，每猫食七鼠，每鼠食七只大麦穗，每穗可长成大麦七量器，由此可得之数列如何？当然
这仅仅是推测．
我国古代数学家也早就研究过等比数列的问题．《孙子算经》中有一个有趣的题目“出门望九堤”：今有出门重九堤，堤有九木，木有九枝，枝有九巢，巢有九禽，禽有九雏，雏有九毛，毛有九色，问各几何？
有关等比数列的知识，同学们在初中高中还会继续学习，在这里只需掌握简单的等比数列求和即可．下面我们来看一道复杂的分数计算的题目．
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在计算中，常用的巧算方法有：凑整、提取公因数、分组求和、倒序相加、找规律等．有些题目用一种办法就能解决，有的题目可能几种办法都适用．同学们在做题的过程中要注意多积累，多思考，多去寻找不同的方法解题．下面一个例题，看看你能想到几种解决方法．
分析
发现这个数列是一个等差数列，如果是求数列和，那很自然地想到配对求和，那么求数字之和能不能用配对求和呢？
3.从
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所有数的数字之和为多少？
分析
很明显我们不能将所有除以
余
1的数一个一个地列出来，不过我们可以尝试着去计算一下，看看有没有规律可以利用．找到了规律，问题就好解决了．
练习
4.数列
1，1，2，3，5，⋯中第100
个数除以
3的余数为多少？
在数列的计算中，找到数列的规律是非常重要的．但有些数列的规律不容易被发现，这就需要我们认真观察，仔细比对，从而找到那些隐藏的规律．
分析
观察数列，你找到什么规律了吗？如何利用这些规律呢？
5.数列1，2，2，3，3，3，4，⋯中，第100
项是什么？前
项的和是多少？
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一、等比数列及等比数列“错位相减”法求和．
二、提取公因数，整体约分．
三、分类讨论，分组求和．
四、数列找规律．
1.有一块正方形的披萨，现在横一刀、竖一刀把披萨切成4
块，接着对每一块小披萨也进行同样的操作，然后再次对每一小块披萨进行同样的操作，最终有多少块小披萨？
2.从
到
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所有数的数字之和为多少？
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